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ФОРМУЛА КОРНЕЙ КВАДРАТНОГО УРАВНЕНИЯ. 

ТЕОРЕМА ВИЕТА 

 
Определение 1. Квадратным уравнением называется уравнение вида 

 

,0cbxax 2 =++                                                       (1) 

 
где  х - переменная; a, b, c - действительные числа, причем 0a ≠ . 
 

Определение 2.  Уравнение (1) называется неполным, если хотя бы один 
из коэффициентов  b  или  c  равен нулю. 

Определение 3.  Уравнение (1) называется приведенным, если .1a =  
Теорема. Уравнение (1)  

а) имеет два разных действительных корня ,
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=
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если 0ac4bD 2 >−= ; 

б) имеет два равных действительных корня ,
a2

bxx 21 −== если ; 0

0

D =

в) не имеет действительных корней, если D < . 
Доказательство. Разделим обе части уравнения (1) на  a ( 0a ≠ ). 
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К левой части приведенного уравнения (2) применим процедуру выделения 
полного квадрата 
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Введем обозначение Dac4b2 =− . Выражение ac4b2 −  , т.е. D, называ-
ется дискриминантом уравнения (2) и равносильного ему уравнения (1). С уче-
том введенного обозначения получаем уравнение равносильное (2): 
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Возможны три случая: 1) ;    2) 0D > 0D = ;   3) 0D < . 

1) Пусть 0 . Тогда можем записать D > ( )2DD =  и переписать уравне-
ние (3) в виде 
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2) Если 0D , то уравнение (3), а значит и равносильное ему (1)  =

принимает вид 0
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3) Если 0D < , то ( ) 0D >−  и левая часть уравнения (3) 
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имеет действительных корней. 
Замечание. Если уравнение (1) является приведенным, т.е. 

 и  , то его корни можно находить по формуле 0qpxx 2 =++ 0q4pD 2 ≥−=
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Теорема Виета (прямая). Если  - корни квадратного уравнения 21 x,x

,0cbxax 2 =++ 0a ≠ , то  
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Доказательство. Дано: ,
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ac4bD 2 −=   - корни квадратного уравнения  и  . Требуется доказать 
равенства (4). 
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Пусть 0 . Тогда  D >
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Пусть 0 . Тогда  D =
a2

bxx 21 −== . Из условия  0ac4bD 2 =−=   

имеем ac4b2 = . В этом случае  
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Теорема Виета (обратная). Если данные числа   таковы, что 21 x    и  x
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то они являются корнями уравнения     . 0qpxx 2 =++

Доказательство. Дано (5). Требуется доказать, что   и 
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Докажем, например, что   удовлетворяет уравнению .  1x 0qpxx 2 =++

Пусть . Из равенства 0x1 ≠ qxx 21 =  получаем  
1

2 x
qx = . Подставим 

1x
q  вме-

сто   в первое равенство системы (5). Откуда . Если 
, то из второго равенства системы (5) следует, что и равенство 

 вновь является верным. 
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Аналогично доказывается, что  удовлетворяет приведенному 

уравнению .  
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